
★ラプラス変換の 4 法則★ 

線形 
ℒ[𝑎𝑓(𝑥) + 𝑏𝑔(𝑥)] = 𝑎ℒ[𝑓(𝑥)] + 𝑏ℒ[𝑔(𝑥)] 

ℒ-.[𝑎𝐹(𝑠) + 𝑏𝐺(𝑠)] = 𝑎ℒ-.[𝐹(𝑠)] + 𝑏ℒ-.[𝐺(𝑠)] 

微分 

ℒ[𝑓2(𝑥)] = 𝑠𝐹(𝑠) − 𝑓(0)	

ℒ[𝑓22(𝑥)] = 𝑠6𝐹(𝑠) − 𝑠𝑓(0) − 𝑓2(0) 

ℒ7𝑓(8)(𝑥)9 = 𝑠8𝐹(𝑠) − 𝑠8-.𝑓(0) − 𝑠8-6𝑓2(0) − ⋯− 𝑓(8-.)(0) 

移動 ℒ[𝑒<=𝑓(𝑡)] = 𝐹(𝑠 − 𝑎) 

相似 

ℒ[𝑓(𝑎𝑡)] =
1
𝑎𝐹 @

𝑠
𝑎A 

ℒ-.[𝐹(𝑎𝑠)] =
1
𝑎 𝑓 B

𝑡
𝑎C 

 

★ラプラス変換表★ 

時間関数 𝑓(𝑡) ラプラス変換 𝐹(𝑠) 収束領域（実数） 収束領域（複素数） 

1 1
𝑠 𝑠 > 0 Re(𝑠) > 0 

𝑡8 𝑛!
𝑠8I. 

𝑠 > 0 Re(𝑠) > 0 

𝑒<= 1
𝑠 − 𝑎 𝑠 > 𝑎 Re(𝑠) > 𝑎 

sin 𝑎𝑡 
𝑎

𝑠6 + 𝑎6 𝑠 > 0 Re(𝑠) > 0 

cos 𝑎𝑡 
𝑠

𝑠6 + 𝑎6 𝑠 > 0 Re(𝑠) > 0 

sinh𝑎𝑡 
𝑎

𝑠6 − 𝑎6 𝑠 > |𝑎| Re(𝑠) > |𝑎| 

cosh 𝑎𝑡 
𝑠

𝑠6 − 𝑎6 𝑠 > |𝑎| Re(𝑠) > |𝑎| 

𝑒<=𝑡8 
𝑛!

(𝑠 − 𝑎)8I. 𝑠 > 0 Re(𝑠) > 0 

𝑒<= sin 𝑏𝑡 
𝑏

(𝑠 − 𝑎)6 + 𝑏6 𝑠 > 0 Re(𝑠) > 0 

𝑒<= cos 𝑏𝑡 
𝑠 − 𝑎

(𝑠 − 𝑎)6 + 𝑏6 𝑠 > 0 Re(𝑠) > 0 

 


